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 نمره  )پاسخ نامه دارد(  الاتوس رديف 

1 

 جاهای خالي را با عبارات مناسب پر کنيد.  

𝑨اگر   الف(  = [𝒂𝒊𝒋]𝟐×𝟐
|𝑨𝟑|و     = باشند، حاصل    𝟖−

|𝑨−𝟏|

|𝟑𝑨|
 برابر .............. است.    

𝑨از تساوی ماتریسي   ب(   × 𝑩 = 𝑨 × 𝑪      که در آن𝑨     ............ یک ماتریس مربعي است، با شرط 

𝑩نتيجه مي شود    = 𝑪    . 

, 𝑨(𝟐معادله خط گذرنده از نقطه   پ(  𝟑 , }به صورت    𝑶𝒁و موازی محور     (𝟏−
⋯
 است.    ⋯

2   

2 

 درستي یا نادرستي عبارات زیر را مشخص کنيد. 

 را اسکالر گویيم.   𝑨ماتریس   تعداد سطرها با تعداد ستون ها برابر باشد،   𝑨اگر در ماتریس   الف( 

, 𝑪(𝑶که بر دایره      𝒓ثابت   ب( مکان هندسي مرکز همه دایره های با شعاع   𝒓)    ،در صفحه این دایره

, 𝑪′(𝑶دایره  مماس خارج هستند،  𝟐𝒓)   .است 

𝒚)دایره هایي که مرکز آنها روی سهمي به معادله   پ(   − 𝟏)𝟐 − 𝟖(𝒙 + واقع هستند و از کانون    (𝟏

𝒙سهمي مي گذرند، بر خط به معادله    =  مماس هستند.   𝟏−

= 𝒂⃗⃗بردار  ت(  (𝟎 ,
𝟏

√𝟓
 , −

𝟐

√𝟓
 یک بردار یکه است.    (

2   

3 

𝑨ماتریس   = [𝒂𝒊𝒋]𝟑×𝟑
𝒂𝒊𝒋که در آن    = {

𝒋 − 𝟏     𝒊 > 𝒋

𝒊𝟐 − 𝒋    𝒊 = 𝒋
𝟏 − 𝒊     𝒊 < 𝒋

𝑩و   = [
−𝟏 𝟏 𝟐
−𝟐 −𝟏 𝟏
𝟏 𝟐 −𝟏

 مفروض اند.   [

𝑨حاصل   الف(  × 𝑩    .را به دست آورید 

 را به دست آورید. )روش دلخواه(   𝑩ب( دترمينان ماتریس  

2   

𝑨با فرض   4 = [
𝟎 −𝟏
𝟏 𝟎

  5/1 را به دست آورید.   𝑨𝟒𝟗، ماتریس   [

}دستگاه   5
𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟏
−𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏

  1 را با استفاده از ماتریس وارون حل کنيد.    

6 
به    𝒅سانتي متر و از      3به فاصله      𝑨در صفحه مفروض اند. نقطه ای بيابيد که از      𝒅و خط      𝑨نقطه   

 سانتي متر باشد. )در مورد تعداد جواب های ممکن بحث کنيد.(    4فاصله  
5/1  

7 
𝒙𝟐در دایره به معادله    + 𝒚𝟐 + 𝒂𝒙 + 𝒃𝒚 + 𝒄 = با استفاده از روش تبدیل به مربع کامل، ثابت     𝟎

𝒓کنيد شعاع دایره برابر    =
√𝒂𝟐+𝒃𝟐−𝟒𝒄

𝟐
 است.   

5/1  

8   
𝒙معادله دایره ای را بنویسيد که خط های    − 𝒚 = 𝟑  , 𝒙 + 𝒚 = شامل قطرهایي از آن باشند و     𝟏

𝒙روی خط به معادله    + 𝒚 =  ایجاد کند.   𝟐√𝟐وتری به طول    𝟐
1  
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9   

,  𝑭بيضي با کانون های   𝑭′      𝟐و قطر بزرگ به طول𝒂     .اگر نقطه  مطابق شکل زیر داده شده است𝐁  

 بيشتر است.   𝟐𝒂 تا کانونها، از   𝐁مجموع فاصله نقطه  ثابت کنيد بيرون بيضي باشد، 

 )رسم شکل در پاسخ برگ الزامي است.( 

 

1  

𝒙در امتداد خط  یک شعاع نوراني   10 = 𝒙𝟐بر سهمي    𝟒 = 𝟖𝒚    .1 مي تابد. معادله خط بازتاب را بنویسيد  

11 

𝒙𝟐سهمي    = −𝟐𝒚 − 𝟒𝒙   .مفروض است 

 معادله متعارف )استاندارد( سهمي را بنویسيد.  الف( 

 مختصات راس و معادله خط هادی سهمي را به دست آورید. ب( 

1  

12 

 رسم کنيد.   𝑹𝟐نمودار مربوط به رابطه های زیر را در فضای   

  𝒚𝟐 ≤ 𝟒𝒙 + })ب                                                                   𝟖
𝒙 = 𝟏

−𝟏 ≤ 𝒚 < 𝟑
 )الف   

1  

13 

= 𝒂⃗⃗اگر   (𝟏 , −𝟑 , 𝟐)  , 𝒃⃗⃗ = (𝟎 , −𝟒 ,  را به دست آورید.    𝒄⃗مطابق شکل زیر باشند، بردار    (𝟔

 

1  

= 𝒂⃗⃗اگر   14 (𝟐 , −𝟏 ,   1 را به دست آورید.    𝒂⃗⃗و موازی و خلاف جهت با بردار     𝟐√بردار با طول  باشد،   (𝟒

15 

𝑨اگر   الف(   = (−𝟒 , 𝟑 , 𝟏)  , 𝑩(𝟔 ,−𝟕 ,    𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗مختصات بردار   باشند،     𝑹𝟑دو نقطه در فضای      (𝟓

 را بنویسيد.  

 چهار گوشه آن باشند.  معادله صفحه ای را بنویسيد که نقاط زیر، ب( 

  𝑨(𝟏 , 𝟎 , 𝟎) , 𝑩(𝟏 , 𝟐 , 𝟎) , 𝑪(𝟏 , 𝟐 , 𝟑) , 𝑫(𝟏 , 𝟎 , 𝟑)   

5/1  

 20 جمع بارم                                                            دباشي  و پيروز  موفق                                                                                   
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 نمره  خ سوالات پاس رديف 

1 
𝟏الف(   

𝟑𝟔
|𝑨|ب(            ( 0/ 5)        ≠  𝑨     (5 /0  )یا وارون پذیر بودن     𝟎

}پ(  
𝒙 = 𝟐
𝒚 = 𝟑

     (1 )    
2   

   2 (  0/ 5هر مورد  )الف(   غ                        ب(    ص                      پ(  غ                      ت(  ص          2

𝑨الف(     3 × 𝑩 = [
𝟎 𝟎 𝟎

−𝟓 −𝟒 𝟑
𝟒 𝟏𝟏 −𝟓

|𝑩|ب(                                    (1/ 5)    [ = −𝟔        (5 /0)     2   

𝑨𝟐داریم    4 = −𝑰    (5 /0)        بنابراین𝑨𝟒𝟖 = 𝑰      (5 /0)          در نتیجه𝑨𝟒𝟗 = 𝑨     (5 /0)      5/1  

5 
𝑨داریم    = [

𝟑 −𝟒
−𝟏 𝟐

𝑨−𝟏بنابراین       ( 0/ 25)   [ = [
𝟏 𝟐
𝟏

𝟐

𝟑

𝟐

]     (25 /0)     

𝒙بنابراین    = 𝟑  , 𝒚 = 𝟐    (5 /0)       
1  

6 

  ( 0/ 25)سانتي متر.      3و شعاع    𝑨دایره ای است به مرکز نقطه  مکان هندسي اول، 

  ( 0/ 25)سانتي متر از آن.     4به فاصله    𝒅مکان هندسي دوم، دو خط است موازی خط   

    (  0/ 25) نقطه برخورد دایره با خط ها، جواب مسئله است.   

  
 ( 0/ 25)بدون جواب                (  0/ 25)جواب        1                        ( 0/ 25)جواب       2         

5/1  

7 

𝒙𝟐داریم     + 𝒂𝒙 +
𝒂𝟐

𝟒
+ 𝒚𝟐 + 𝒃𝒚 +

𝒃𝟐

𝟒
=

𝒂𝟐

𝟒
+

𝒃𝟐

𝟒
− 𝒄     (5 /0 )    

𝒙)بنابراین     +
𝒂

𝟐
)
𝟐
+ (𝒚 +

𝒃

𝟐
)
𝟐

=
𝒂𝟐+𝒃𝟐−𝟒𝒄

𝟒
       (5 /0 )    

𝒓در نتیجه     =
√𝒂𝟐+𝒃𝟐−𝟒𝒄

𝟐
     (5 /0   )     

5/1  

8   
, 𝑶(𝟐مرکز دایره    𝒅و               (0/ 25)     (𝟏− =

|𝟐−𝟏−𝟐|

√𝟏+𝟏
=

𝟏

√𝟐
       (25 /0)     

  (
𝟏

√𝟐
)
𝟐
+ (√𝟐)

𝟐
=

𝟓

𝟐
𝒙)معادله دایره               (0/ 25)      − 𝟐)𝟐 + (𝒚 + 𝟏)𝟐 =

𝟓

𝟐
     (25 /0)      

1  
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9   

𝑴𝑭قطع مي کند. در نتیجه    𝑴بیضي را در نقطه    𝑩𝑭پاره خط   + 𝑴𝑭′ = 𝟐𝒂     (25 /0 )   

𝑩𝑴بنابر نامساوی مثلث داریم     ′𝑩𝑴𝑭در مثلث   + 𝑩𝑭′ > 𝑴𝑭′       (25 /0   ) 

𝑩𝑭بنابراین     + 𝑩𝑭′ > 𝟐𝒂         (25 /0)                                                        (0/ 25)شکل    

 

1  

10  

𝒙سهمي داده شده با محور تقارن   = , 𝑭(𝟎و کانون به مختصات   𝟎  (  0/ 5)    است.   (𝟐

, 𝟒)شعاع نوراني در نقطه     و بازتاب آن از کانون مي گذرد.    (0/ 25)به سهمي برخورد مي کند    (𝟐

𝒚بنابراین معادله خط بازتاب   =      ( 0/ 25)    است.   𝟐

1  

11 
𝒙)الف(       + 𝟐)𝟐 = −𝟐(𝒚 − 𝟐)      (5 /0)        

, 𝟐−)ب( مختصات راس     𝒚و معادله خط هادی             (𝟐 =
𝟓

𝟐
        (5 /0)    

1  

12 

      ( 0/ 5)الف(                                                                ( 0/ 5) ب(                                  

 

1  

+ 𝒂⃗⃗داریم     13 𝒃⃗⃗ = 𝒄⃗     (5 /0 )             بنابراین𝒄⃗ = (𝟏 ,−𝟕 , 𝟖)      (5 /0 )    1  

14 

= 𝒕 𝒂⃗⃗بردار   (𝟐𝒕 , −𝒕 , 𝟒𝒕)      و𝒕 > | 𝒕 𝒂⃗⃗|و                      ( 0/ 25)      𝟎 = √𝟐     (25 /0 )  

𝒕در نتیجه    = −√
𝟐

𝟐𝟏
√𝟐−)و بنابراین               (0/ 25)    

𝟐

𝟐𝟏
  , √

𝟐

𝟐𝟏
  , −𝟒√

𝟐

𝟐𝟏
)      (25 /0)    

1  

= 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗الف(       15 (𝟏𝟎 , −𝟏𝟎 , }ب(                       (0/ 75)        (𝟒
𝒙 = 𝟏

𝟎 ≤ 𝒚 ≤ 𝟐
𝟎 ≤ 𝒛 ≤ 𝟑

      (75 /0)      5/1  

 20 جمع بارم                       همکار محترم، لطفا به راه حل های درست دیگر نیز به تناسب، نمره تعلق گیرد.                            

   


