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 3سوال 

 قسمت الف( 

 زاویه ی ظلّی حادّه باشد: 

DAC = 90° ⟹ DAC =
1

2
AD 

DAB محاطی   ⟹ DAB =
1

2
DB 

DAC − DAB =
1

2
(𝐴𝐷 − DB) ⟹ BAC =

1

2
AB 

 

 :اویه ی طلّی منفرجه باشدز

DAC = 90° ⟹ DAC =
1

2
AD 

DAB محاطی  ⟹ DAB =
1

2
DB 

DAC + DAB =
1

2
(AD + DB) ⟹ BAC =

1

2
AB 

 

 قطع کند:  Fرسم می کنیم تا دایره را در نقطه ی  BDخطّی موازی با    Cقسمت ب( از نقطه ی 

CF||AD ⟹ DAE = FCE 

FCE محاطی  ⟹ FCE =
1

2
EF 

FCE =
1

2
EF =

1

2
(DE − DF) 

𝐵𝐶دو وتر از یک دایره موازی اند، اگر و تنها اگر کمان های محدود بین آن ها مساوی باشند پس:   = 𝐷𝐹 

DAE = FCE =
1

2
EF =

1

2
(DE − DF) =

1

2
(DE − BC) 

 

 قسمت ج( در شکل داریم: 

𝑆ABC = 𝑆OAC + 𝑆OAB − 𝑆OBC ⟹ 𝑆ABC =
1

2
𝑟𝑎𝑏 +

1

2
𝑟𝑎𝑐 −

1

2
𝑟𝑎𝑎 

 نشان دهیم: Sرا با  ABCحال اگر مساحت مثلثّ 

𝑆ABC = 𝑆 ⟹ 𝑆 =
1

2
𝑟𝑎(𝑏 + 𝑐 − 𝑎) 

 نشان می دهیم:  2pرا با  ABCمحیط مثلثّ  

2𝑝 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 ⟹ 2𝑝 − 2𝑎 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 − 2𝑎 = 𝑏 + 𝑐 − 𝑎 ⟹ 𝑆 =
1

2
𝑟𝑎(𝑝 − 𝑎) ⟹ 𝑟𝑎 =

𝑆

𝑝 − 𝑎
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 محاطی باشد:  ABCDقسمت د( اگر چهارضلعی 

𝐴 + 𝐶 =
1

2
BCD +

1

2
BAD =

1

2
(BCD + BAD) =

1

2
(360°) = 180° 

𝐵 + 𝐷 =
1

2
ADC +

1

2
ABC =

1

2
(ADC + ABC) =

1

2
(360°) = 180° 

 

 محاطی است.  ABCD. با برهان خلف ثابت خواهیم کرد مکمّل باشند Cو   Aعکس قضیه فرض می کنیم درحال 

 همرسند و مرکز دایره ی محیطی مثلّث محلّ همرسی عمود منصفّ های آن است. BCDهمواره یک دایره می گذرد چون عمود منصفّ های مثلّث  Dو   Cو   Bاز نقاط 

 قطع خواهد کرد دو حالت پیش می آید:  ’Aرا در نقطه ی دیگری مانند  ADنگذرد، پس این دایره خطّ   Aباشد و این دایره از   نادرستفرض می کنیم حکم 

 

 

 

 

 

  محاطی است؛ پس: A’BCDچهارضلعی 

𝐶 + BA′𝐷 = 180, 𝐶 + 𝐴 = 180 ⟹ 𝐴 = BA′𝐷 

 ولی این غیرممکن است زیرا در هر مثلثّ هر زاویه ی خارجی از زاویه ی داخلی غیرمجاورش بزرگ تر است.

 می باشد و حکم درست است.   ’Aهمان  Aدر نتیجه 

 اثبات طولپا بودن بازتاب: قسمت ه( 
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