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1/4لرنیتو 1404

1

ددندد

دنننن

ندددد

ننددد

)هم‌ارزند(

∼ p ∨ qp ⇒ q∼ pqp

2
، مثالی نقض برای آن است.الف xارزش این گزاره نادرست است؛ چون  = ۰

∼  (∀x ∈ R ; x >۲ ۰) ≡ ∃x ∈ R ; x ​۰ ≡۲> ∃x ∈ R ; x ≤۲ ۰

yدرست است؛ زیرا  در آن صدق می‌کند، پس مجموعۀ جواب آن ناتهی است.ب = −۱

∼  (∃y ∈ R ; y < ۰ ∧ y ≤۲ ۱) ≡ ∀y ∈ R ; ∼  (y < ۰ ∧ y ≤۲ ۱)

≡ ∀y ∈ R ; y ≥ ۰ ∨ y >۲ ۱ww
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2/4لرنیتو 1404

فرض کنید A دارای n عضو باشد، پس دارای  زیرمجموعه است؛ اگر 2 عضو به اعضای A اضافه3

شود، در این صورت تعداد زیرمجموعه‌های A، به اندازۀ 48 واحد افزایش می‌یابد؛ یعنی در این

حالت، تعداد زیرمجموعه‌های این مجموعه برابر با  است. ازطرفی وقتی 2 عضو به اعضای

A اضافه می‌شود، تعداد زیرمجموعه‌های مجموعه جدید، برابر با  است، بنابراین داریم:

درنتیجه مجموعۀ A، چهار عضوی است.

۲n

۲ +n ۴۸
۲n+۲

۲ +n ۴۸ = ۲ =n+۲ ۲ ×n ۲ ⇒۲ ۲ +n ۴۸ = ۴ × ۲ ⇒n ۴ × ۲ −n ۲ =n ۴۸

⇒ ۳ × ۲ =n ۴۸ ⇒ ۲ =n ۱۶ = ۲ ⇒۴ n = ۴

4

A ⊆ B ⇒ A ∪ B = B ⇒ (A ∪ B) =′ B ⇒′ A ∩′ B =′ B ⇒′ B ⊆′ A′

5

A × B = {(x ,  y)∣ − ۲ ≤ x ≤ ۴ ,  ۰ ≤ y ≤ ۲}

6
الف

احتمال معیوب بودن هر سه لامپ  = ​ =
​(

۱۲
۳)

​(
۳
۳)

​ =
​

۳!۹!
۱۲!
۱

​ =
۱۲ × ۱۱ × ۱۰
۳ × ۲ × ۱

​

۲۲۰
۱

ب

P (حداقل یک لامپ معیوب ) = ۱ − P لامپ سالم ) (هر۳

= ۱ − ​ =
​(

۱۲
۳)

​(
۹
۳)

۱ − ​ =
​

۳! × ۹!
۱۲!

​

۳! × ۶!
۹!

۱ − ​ =
۱۲ × ۱۱ × ۱۰
۹ × ۸ × ۷

​

۵۵
۳۴
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7

P (S) = ۱ ⇒ P (۱) + P (۲) + P (۳) + P (۴) + P (۵) + P (۶) = ۱

⇒ x + ۳x + x + ۳x + x + ۳x = ۱ ⇒ ۱۲x = ۱ ⇒ x = ​

۱۲
۱

P ({۲, ۳}) = P (۲) + P (۳) = ​ +
۱۲
۳

​ =
۱۲
۱

​ =
۱۲
۴

​

۳
۱

پیشامد : لامپ خارج شده معیوب باشد.8

: لامپ معیوب از ظرف اول خارج شده باشد. پیشامد 

A

B

P (A) = ( ​ ×
۲
۱

​) +
۱۶
۴

( ​ ×
۲
۱

​) =
۱۲
۶

​

۸
۳

P (B∣A) = ​ =
​

۸
۳

​ × ​

۲
۱

۱۶
۴

​ =
​

۸
۳

​

۸
۱

​

۳
۱

9
P (A ∪ B) = P (A) + P (B) − P (A ∩ B)  

​ P (A ∪ B) = P (A) + P (B) − P (A) × P (B)
B , A

 مستقل 

​ = ​ + P (B) − ​P (B) ⇒ ​ − ​ = (۱ − ​)P (B) 
۲
۱

۵
۲

۵
۲

۲
۱

۵
۲

۵
۲

⇒ ​ = ​P (B) ⇒ P (B) = ​ ⇒ P (B ) = ۱ − ​ = ​

۱۰
۱

۵
۳

۶
۱ ′

۶
۱

۶
۵

10

۱, ۲, ۳, ۴, ۵, ۶, ۶, ۷, ۷, ۹ ⇒ میانه = ​ =
۲

۵ + ۶
۵/۵ , Q ​ =۱ ۳ , Q ​ =۳ ۷

11

=x̄ ​ =
۵

۱۴ + ۱۲ + ۱۰ + ۸ + ۱۶
​ =

۵
۶۰

۱۲

σ = ​

۲

۵
(۱۴ − ۱۲) + (۱۲ − ۱۲) + (۱۰ − ۱۲) + (۸ − ۱۲) + (۱۶ − ۱۲)۲ ۲ ۲ ۲ ۲

= ​ = ​ = ۸
۵

۴ + ۰ + ۴ + ۱۶ + ۱۶
۵
۴۰

⇒ σ = ​ = ۲ ​۸ ۲
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مشاهده، مصاحبه، پرسش‌نامه، دادگان‌ها12

رابطۀ انحراف معیار جامعه و انحراف معیار برآورد میانگین نمونه‌ها به‌صورت زیر است:13

σ ​ =x̄ ​ ⇒
​n

σ
۰/۱۵ = ​ ⇒

​n
۳

​ =n ​ ⇒
۰/۱۵
۳

​ =n ۲۰ ⇒ n = ۴۰۰

14
n = ۲۵ , σ = ۲ , = ۲۲x̄

− ​ ≤ μ ≤ + ​ ⇒ ۲۲ − ​ ≤ μ ≤ ۲۲ + ​x̄
​n

۲σ
x̄

​n
۲σ

​۲۵
۲ × ۲

​۲۵
۲ × ۲

⇒ ۲۲ − ​ ≤ μ ≤ ۲۲ + ​ ⇒ ۲۱/۲ ≤ μ ≤ ۲۲/۸
۵
۴

۵
۴

آماره مشخصه‌ای عددی است که توصیف‌کننده جنبه خاصی از یک نمونه است و می‌تواند از نمونه‌ای15

به نمونۀ دیگر تغییر کند، ولی پارامتر یک مشخصۀ عددی است که توصیف‌کنندۀ جنبۀ خاصی از

جامعه می‌باشد و ثابت است.
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